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PRZYPADEK SZCZEGOLNY:
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W artykule wyprowadzono krzywe przychodow podatkowych przy trzech typach zaleznosci po-
pytu wzgledem ceny potegowej, wyktadniczej oraz logistycznej. Podano wzory dotyczace optymal-
nych stawek podatkowych dla wyprowadzonych krzywych. Stwierdzono, ze tylko w wyjatkowych
przypadkach przebieg krzywej przychodow podatkowych jest zblizony do znanej krzywej Laffera.

Stowa kluczowe: krzywa przychodow podatkowych, popyt konsumpcyjny, optymalna stawka podatku,
krzywa Laffera

1. Krzywe przychodow podatkowych

Krzywa przychodéw podatkowych to funkcja, ktéra opisuje ksztaltowanie sig
przychodow podatkowych budzetu (panstwa, samorzadu itp.), oznaczmy je przez R,
wzgledem stawki podatkowej ¢;

R=71(). (M

Najstynniejsza krzywa przychodow podatkowych jest bez watpienia krzywa Laffera.
Sformutowano ja w potowie lat siedemdziesiatych (1974) [12], [13], [3], [4], [7], [8],
[9]. W literaturze naukowej wydanej w jezyku polskim nie zajmuje ona zbyt wiele miej-
sca i przywotywana jest raczej w podrecznikach, szczegolnie w thumaczeniach podrecz-
nikow zachodnich [11],[2, s. 479-480], [6, s. 83], [1, s. 390], [10, s. 212], [5, s. 194].
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Klasyczna krzywa Laffera jest to parabola lub funkcja do niej zblizona (rys. 1), ktéra
opisuje ksztaltowanie si¢ przychodow podatkowych wzgledem stawek podatku.

R

Rys. 1. Klasyczna krzywa Laffera

Oparta jest na trzech oczywistych spostrzezeniach:

1) jesli stawka podatku jest zerowa, przychody podatkowe budzetu sa zerowe;

2) jesli stawka podatku wynosi 100%, podatnicy zawieszaja dzialalno$¢, w $lad za
tym dochody podatkowe budzetu spadaja do zera;

3) jesli stawka podatku jest wigksza od zera, ale mniejsza od 100%, podatnicy
prowadza swoja dziatalno$¢, a dochody budzetu sa dodatnie.

Podstawowym zatozeniem krzywych przychoddéw podatkowych jest to, ze rozmiar
opodatkowanej dzialalno$ci podatnika bezposrednio (lub posrednio) zalezy od stawki po-
datkowej, przy czym wzrost opodatkowania powoduje zmniejszanie rozmiaréw dziatalnosci.

W artykule wskazano na mozliwo$¢ wyprowadzenia krzywych przychodéw podatko-
wych, podobnych do krzywej Laffera, z hipotez dotyczacych ksztaltowania si¢ popytu
konsumpcyjnego wzgledem cen oraz podano przyktady takiego podejscia. Analize prze-
prowadzono przy zatozeniach ceteris paribus, a wiec probowano okresli¢ efekty zmian
popytu oraz przychodéw podatkowych, wynikajace tylko z ,,czystych” zmian stawek po-
datkowych cen. Ograniczono si¢ do badania przychodow z podatkow posrednich.

2. Przychody z podatkow posrednich

Podatki posrednie sa skfadnikiem ceny produktu i sa ptacone w momencie doko-
nywania zakupu. Cen¢ bez podatku oznaczamy przez ¢, i nazywamy cenq poczqtko-
wq. Symbol ¢ bedzie oznaczat cene (biezqcq), zawierajaca podatek:
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cena (c) = cena przy zerowej stawce podatku (cy) + kwota podatku (p).
c=cotp. (2

Stosowane w Polsce schematy uwzgledniania podatku posredniego w cenie pro-
duktu' mozna sprowadzi¢ do jednego, w ktorym cena biezaca jest zwiazana z cena
poczatkowa oraz relatywna stawka podatku ¢ nastepujaca zalezno$cia:

¢y 2
c=——. 3
- 3)
Odwrotna zalezno$¢ ma postaé
¢
t=1--"2, 4)
c

3. Procedura okreslania modelu przychodow podatkowych
na podstawie modelu popytu

Sugerowane podejscie, pozwalajace bada¢ zaleznosci przychodow podatkowych
wzgledem stawek podatku posredniego, jest nastgpujace:

1. Okreslamy (np. szacujemy) wieloczynnikowy model, P, ksztaltowania si¢ po-
pytu wzgledem jego czynnikow (dochdd, cena itd.).

2. Ustalamy wynikajaca z modelu wieloczynnikowego czgstkowq zaleznos$¢ po-
pytu wzgledem cen, P(c).

3. Formulujemy model wydatkow wzgledem cen:

W(c) = P(c)c . (%)

4. Na podstawie modelu wydatkéw wzgledem cen okreslamy model ksztaltowania
si¢ wydatku wzgledem stawki podatku:

W(t) = W(ICTOJ (6)

! (a) podatek jest ustalonq czescig ceny (np. podatek VAT);
(b) podatek jest procentowym , narzutem” na cene nabycia (np. akcyza od samochoddéw sprowa-
dzanych z zagranicy);
(c) podatek jest kwotowym ,, narzutem” na jednostke towaru (np. akcyza na dobra krajowe).
% Relacja ta jest oczywista. Jesli relatywna stawka podatku, czyli udziat podatku w cenie biezacej wy-
nosi ¢, to cena poczqtkowa, czyli cena bez podatku rowna jest cenie biezqcej X (1 — stawka podatku).
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5. Na koniec okre§lamy zalezno$¢ przychodow podatkowych wzgledem stawki po-
datku, korzystajac z definicji

R(f) = W(1)t. (7)

Réznym modelom popytu wzgledem cen beda odpowiadaé rozne modele przycho-
dow podatkowych wzgledem stawki podatkowej. Niektore z nich przeanalizujemy
w nastepnych czeéciach artykutu. Aby unikna¢ nieporozumien, trzeba wyjasnié, ze
pod pojeciem modelu popytu wzgledem cen rozumiemy te czes¢ wieloczynnikowego
modelu popytu wzgledem czynnikéw go okreslajacych, ktora pokazuje, jak popyt
zalezy od cen w warunkach ceteris paribus. Méwiac o modelu popytu wzgledem cen,
nie mamy wigc na mys$li modelu jednoczynnikowego:

P=flo),
lecz te cze$¢ modelu wieloczynnikowego
P =f(c,X,X,,...X,),
ktora zwiazana jest z cenami, czyli funkcjg
P(c)= f(e, X}, Xy, ., X¢| X, X, ..y Xy =const).

Przyktadowo, jesli uznano, ze czynnikami ksztattujacymi popyt jest dochod D, ce-
na ¢ oraz wielko$¢ miejscowosci M i zalezno$¢ ta jest potegowo-wyktadnicza:

P,= AD°c" exp(gM),
to modelem popytu wzgledem ceny jest funkcja
P(c)=b ", ®)
gdzie wyraz wolny
b=A D exp(gM). 9)

4. Rozpatrywane modele popytu

Rozpatrzymy trzy szczegdlowe zaleznosci popytu wzgledem ceny ceteris paribus:
potegowa, wykltadnicza i logistyczna. Sa one przyktadami modeli, w ktorych — malejacy
wzgledem ceny — popyt granicznie dazy do poziomu zerowego. Odpowiada to hipotezie,
ze podatnicy, niezaleznie od poziomu cen i podatkow, zawsze cos$ kupuja.

e Potegowa zaleznos¢ popytu wzgledem cen
Modele potegowe w analizie popytu stosowane sa chyba najczesciej i najchetnie;,
przede wszystkim ze wzgledu na wygodne i jednoczesnie proste wlasnosci. Jak wiado-
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mo charakteryzuja si¢ one statymi elastycznos$ciami popytu wzgledem uwzglednionych
w modelu czynnikdw popytu, w szczegdlnosci stalq elastycznosciq cenowq.

Powiedzmy, ze z wieloczynnikowego modelu popytu wynika, iz — ceteris paribus
— popyt zalezy od cen w sposdb wskazywany przez funkcj¢ potegowa:

P=bc", (b>0,a<0), c—cena. (10)

Na rysunku 2 scharakteryzowano przebieg popytu, a na rysunku 3 — przebieg wy-
datkow (wzgledem cen).

Wydatek

Popyt

[

Cena

Cena
Rys. 2. Potegowy przebieg popytu wzgledem cen Rys. 3. Przebieg wydatkow wzglgdem cen

Parametr a jest tu, jak wiadomo, elastyczno$cig popytu wzgledem ceny, a zatem
okresla relatywny wzrost popytu, gdy relatywny wzrost ceny wynosi 1 (np. 1%). Po-
pyt zalezy negatywnie od ceny (a < 0), gdyz jest to oczywiste: w ,,normalne;j” gospo-
darce i na ,,normalnym” rynku, o ile wszystkie inne czynniki — a zwlaszcza dochod —
nie zmieniaja sig, to popyt spada, gdy ceny rosna.

Parametr b zawiera tg ,,cz¢$¢” wieloczynnikowego modelu popytu, ktora dotyczy
pozostatych czynnikdéw, w sytuacji gdy sa one ustalone. Jest on swego rodzaju wspot-
czynnikiem skali, gdyz dla ustalonych wartosci czynnikéw popytu wyraza wielkos¢
popytu przy cenie réwnej 1, por. (8), (9).

Granicznie popyt, przy dowolnie wysokich cenach, dazy do 0.

Wydatki, w zaleznos$ci od elastyczno$ci cenowej popytu, moga by¢: (a) rosnace
coraz wolniej — gdy 0 > a > —1; (b) state — gdy elastyczno$¢ cenowa a = —1; (c) male-
jace coraz wolniej do zera — gdy a <-1.

o Wykladnicza zaleznos¢ popytu wzgledem cen
Model popytu wzgledem ceny ma postac:

P=0be“, (b>0,a<0). (11)

Wspotczynnik kierunkowy a — jak wiadomo — jest tu stopa wzrostu popytu wzgledem
cen 1 okresla, o ile relatywnie (a x 100%) zmieni si¢ popyt, gdy cena wzro$nie o jednostke.
Parametr a jest ujemny. Parametr b to wyraz wolny 1, jak juz wspomniano, okresla te
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kwote popytu, ktora wynika z oddziatywania innych czynnikoéw na popyt, poza cena.
Ksztaltowanie si¢ popytu i wydatkow wzgledem cen przy wykladniczym modelu popytu
przedstawiajq krzywe na rysunkach 4 1 5.

Wydatek

Popyt

Cena Cena

Rys. 4. Wyktadniczy przebieg popytu wzgledem cen Rys. 5. Przebieg wydatkéw wzgledem cen

W przypadku wyktadniczego wzgledem ceny modelu popytu wydatki opisywane
sa funkcja liniowo-wyktadnicza, poczatkowo rosnaca, a potem malejaca.

o Logistyczna zaleznos¢ popytu wzgledem cen
b

P= , (a,b,d>0). 12
1+ de” ( ) (12

. Wydatek

,Popyt,

Cena

Cena
Rys. 6. Logistyczny przebieg popytu wzgledem cen Rys. 7. Przebieg wydatkow wzgledem cen
Przy uczynionym zatozeniu, ze wspoétczynnik kierunkowy d jest dodatni, funkcja logi-
styczna (12) przy b, d > 0 jest malejaca. Parametr b jest gorna asymptota pozioma (okresla
warto$¢, do ktorej dazy funkcja, gdy argument dazy do —oo). Prawostronna granica, a wigc
granica popytu przy dowolnie wysokich cenach, jak w przypadku modelu potegowego 1 wy-
kladniczego, jest warto$¢ zero. Przebieg logistycznej zaleznosci popytu wzgledem cen cha-
rakteryzuje rysunek 6, a odpowiadajacy mu przebieg wydatkéw wzgledem cen rysunek — 7.
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Whioski

1. Potggowy 1 wyktadniczy model popytu wzgledem cen maja podobne przebiegi,
ale ksztalty odpowiadajacych im modeli wydatkow sa inne. Wydatki dotyczace pote-
gowego modelu popytu z elastyczno$cia cenowa mniejsza od —1 sa caty czas malejace
(do zera), natomiast odpowiadajace modelowi wyktadniczemu — poczatkowo sa ro-
snace i dopiero dla wyzszych cen sa malejace do zera.

2. Modele wydatkow zwiazane z wykladnicza oraz logistyczna zalezno$cia popytu
od cen maja podobny ksztatt, cho¢ same ksztalty modeli popytu sa wyraznie inne.

5. Krzywe przychodow podatkowych

Jak juz powiedziano, model przychodéw podatkowych, R, to model wydatkow
wzgledem ceny ¢, mnozony przez stawke podatku ¢, przy tym ¢ = ¢y/(1 — £), zatem

R=tWﬂ0=tW{fiJ. (13)

e Przychody podatkowe generowane przez potegowq zaleznos¢ popytu od cen

Ze wzoru (7), po uwzglednieniu wzoru (3) definiujacego ceng ¢ wzglgdem stawki
podatku ¢, wynika, iz — w przypadku potggowej zaleznosci popytu wzgledem cen —
model przychodoéw podatkowych ma postac:

_t
(1 _ t)aJrl ’

Przychody podatkowe generowane przez potggowy model popytu wzgledem cen
zmieniaja si¢ w nastepujacy sposob wraz z wzrostem stawki podatku ¢:

a) rosng coraz szybciej, gdy elastyczno$¢ a jest liczba ujemna z przedziatu (—1, 0);

b) rosna liniowo, gdy elastycznos¢ a jest rowna —1;

¢) maja przebieg zblizony do krzywej Laffera (poczatkowo wzrost, potem spadek),
gdy elastyczno$é popytu wzgledem cen jest mniejsza od —1°.

R=bci" (co, b>0; a<0; 0<t<1). (14)

3 Znak pochodnej funkcji R wzgledem ¢ jest wyznaczany przez znak czynnika [1 + ar]. Dlatego dla
a > — 1 funkcja R jest rosnaca wzgledem ¢, dla ¢ < —1 pochodna moze by¢ dodatnia lub ujemna. Dwie
pierwsze wlasno$ci mozna wyprowadzi¢ w prosty sposob, bez badania pochodnych:

a) jesli elastycznos$é a € (-1, 0), to wydatek w miarg wzrostu ceny (a wigc i stawki #) wzrasta (zob.
rys. 3); w rezultacie iloczyn wzrastajacych wydatkow przez wzrastajaca stawke bedzie dawal wartosci
rosnace coraz szybciej;

b) jezeli za$ elastycznos¢ jest rowna —1, to wydatek wzgledem ceny (i stawki) jest staty i rowny & (bo
wyktadnik @ +1 = 0); w rezultacie przychody podatkowe jako iloczyn statego wydatku przez wzrastajaca
stawke, beda wrastaty liniowo.
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Dalej zajmujemy si¢ wytacznie krzywymi przychodéw podatkowych dotyczacymi
sytuacji trzeciej, gdy elastycznos¢ cenowa popytu jest mniejsza od —1. Dwie pierwsze
sytuacje, z punktu widzenia reakcji przychodéw na zmiany stawki podatkowej, sa
bowiem banalne.

Na rysunku 8 przedstawiono niektore przebiegi krzywych podatkowych, genero-
wanych przez potggowe modele popytu z elastycznos$cia cenowa mniejsza od —1.

D
o

Loa
AN =

(Y

Przycho6d podatkowy

0 0,2 0,4 0,6 0,8 1 1,2

Stawka podatkowa

Rys. 8. Krzywe przychodéw podatkowych przy potggowym modelu popytu. Elastycznos¢ < -1

Przy elastycznosci cenowej niewiele odbiegajacej od —1, ale mniejszej od —1,
przychody podatkowe rosna dla dos¢ diugiego zakresu stawki podatku, nawet az do
stawki od 0,8 do 0,9 i dopiero potem spadaja, przy czym spadek jest gwattowny (rys.
8 — linia kropkowana). Jest to ,,model” cierpliwego podatnika, ktory jest w stanie
wiele wytrzymaé. W przypadku elastycznosci cenowej od —3 do —2 (rys. 8, cienka
linia) ksztatt krzywej przychodow podatkowych jest bardzo zblizony do standardowe;
krzywej Laffera. To z kolei bylby model umiarkowanie cierpliwego podatnika, ktory
traci cierpliwos¢ dopiero w potowie zakresu stawek podatkowych. Jes§li natomiast
elastyczno$¢ cenowa popytu jest co do skali bardzo wysoka, np. rzedu —4 (rys. 8 —
linia pogrubiona), to krzywa przychodow, po krotkim przedziale wzrostu, poczatkowo
spada bardzo szybko, a potem coraz wolniej. Spadek przychodow nastgpuje juz przy
matych stawkach podatkowych, rzedu 20-30%. Taka krzywa przychodow podatko-
wych bylaby charakterystyczna dla podatnika bardzo niecierpliwego.

e Przychody podatkowe generowane przez wyktadniczq zaleznosé popytu od cen
W tym przypadku:

R=bt% exp[a%), (@a<0, b>0, 0<z<1). (15)
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Funkcja ta nie jest monotoniczna wzgledem stawki #*.
Przyktadowe przebiegi przychodow podatkowych przy wykltadniczym modelu po-
pytu wzgledem cen przedstawiono na rysunku 9.
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Stawka podatkowa

Rys. 9. Krzywe przychodéw podatkowych przy wyktadniczym modelu popytu

Otrzymywane teraz krzywe przychodéw podatkowych do$¢ czesto sa bardzo prze-
sunigte w strong wysokich stawek podatkowych. Dotycza wigc niezwykle cierpliwych
podatnikow.

e Przychody podatkowe generowane przez logistycznq zaleznos¢ popytu od cen
Jesli model popytu jest logistyczny, to odpowiadajacy mu model przychodéw po-
datkowych ma posta¢

R= 1=t (b,a,d>0). (16)
1+dexp{ac°}
-t

Niektore krzywe przychodéw podatkowych wyprowadzonych przy zalozeniu, ze
popyt zalezy logistycznie od cen ilustruje rysunek 10.

* Znak jej pochodnej wzgledem ¢ zalezy od znaku czynnika {l+ac0 %}, ktéry moze by¢ dodatni
—t

dla matych ¢ i ujemny dla duzych ¢.
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Staw ka podatku
Rys. 10. Krzywe przychodow podatkowych przy logistycznej zaleznos$ci popytu od cen

Jak widaé, tego typu krzywe przychodéow podatkowych sa niemonotoniczne’ i mo-
ga mie¢ bardzo rozne przebiegi: lewostronnie asymetryczne, prawostronnie asyme-
tryczne 1 prawie symetryczne.

Whioski

1. Prezentowane krzywe przychodow podatkowych, cho¢ wyznaczone przy po-
dobnych zatozeniach co do przebiegu popytu wzglegdem cen, wyraznie roéznia si¢
ksztattami.

2. Dla kazdego rodzaju rozpatrywanych tu modeli popytu wzgledem cen istnieja
asymetryczne krzywe przychodoéw przesunig¢te ku wysokim poziomom stawki pro-
centowej, jak tez przesunigte ku nizszym poziomom stawki, oraz istnieja krzywe pra-
wie symetryczne, podobne do standardowej krzywej Laffera.

3. Krzywe przychodow podatkowych z maksimami przesuni¢tymi ku wysokim po-
ziomom stawki podatkowej (czyli krzywe przychodéw dla bardzo cierpliwych podat-
nikow), co w konsekwencji daje bardzo dluga faz¢ wzrostu przychodéw podatko-
wych, a nastgpnie ich gwaltowny spadek, stosunkowo tatwo uzyskaé, gdy zaleznosé
popytu od cen jest opisywana modelem wyktadniczym.

4. Krzywe przychodéw z maksimum przesunigtym ku nizszym warto§ciom stawek
podatkowych relatywnie dos¢ czgsto pojawiaja si¢ w przypadku, gdy model popytu
wzgledem cen jest potegowy.

5. Symetryczne (i to ,,dzwonowate” ) przebiegi przychodéw podatkowych sa cha-
rakterystyczne dla logistycznej zaleznosci popytu od cen. Asymetria spadku przycho-

> Znak pochodnej funkcji (16) wzgledem ¢ jest wyznaczany przez znak wyrazenia 1—%ac0, ktore

moze by¢ dodatnie, jak i ujemne (parametry a, d, ¢, sa dodatnie).
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dow podatkowych jest znacznie fagodniejsza niz w przypadku modelu przychodow
generowanych przez wykladnicza lub potegowa zaleznos¢ popytu wzgledem cen.

6. Generalnie najbardziej zblizone do standardowej krzywej Laffera sa krzywe
przychodow podatkowych, wyprowadzone przy zalozeniu, ze zalezno$¢ popytu
wzgledem cen jest logistyczna.

6. Optymalne stawki podatkowe

o Stawka optymalna przy potegowej zaleznos¢ popytu od cen
Przyréwnujac do zera pochodng

R _ bel™!

— =0 __(ar+1),
ot (1—t)“2( )

okreslonej przez wzor (14) funkcji przychodéw wzgledem ¢, przekonujemy sig, ze
maksimum przychodéw podatkowych jest osiagane dla stawki

-1
ot = — . a7
a

Jest to minus odwrotnosci cenowej elastycznosci popytu a. Elastycznos¢ ta jest
ujemna, mniejsza od —1 i dlatego okres$lona przez wzor (17) stawka optymalna jest
dodatnia i nie przekracza 1°.

1,2 -
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©
T
08 4 2
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=
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Elastycznosé¢ cenowa popytu

Rys. 11. Potggowy model popytu. Optymalna stawka podatkowa wzgledem elastycznos$ci cenowej

8 Dodajmy, co wida¢, ze wzoru (17), ze dla elastycznosci cenowej a > —1, optymalna stawka jest
rowna 1.
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Interesujace jest to, ze wskazana stawka nie zalezy od ceny poczatkowej c, oraz
wspotczynnika skali b, lecz tylko od cenowej elastycznosci popytu. W przypadku
potegowej zalezno$ci popytu od ceny stawke optymalna cechuje wigc ,,brak pamigci”
co do ceny poczatkowej oraz wspdtczynnika skali.

e Przychody podatkowe przy wyktadniczej zaleznosci popytu od cen
W tym przypadku pochodna

ac,
b acy
orR exP[l—tj [ t }
— =5 |l+tacq,—|.
ot (1-1) -

Przychody podatkowe generowane przez wyktadnicza zalezno$¢ popytu od ceny
osiagaja maksimum dla

t = . (18)

Oznaczona tu przez a stopa wzrostu popytu wzgledem ceny jest ujemna, a cena
poczatkowa ¢, jest dodatnia. Mianownik wzoru (18) jest zatem wigkszy od 1, a wy-
znaczona ze wzoru (18) optymalna stawka podatkowa jest liczba z przedziatu (0, 1).

Na rysunku 12 podano kilka przebiegéw optymalnej stawki podatkowej w przy-
padku przychodéw podatkowych generowanych przez wykladniczy model popytu
wzgledem ceny.

1.0 - a= -0,05
a= -0,1
0,8 1 a= -0,3
©
o
©
£ 0,6 -
2
Qo
o
g 04
]
K]
0,2
0,0

Cena poczatkowa

Rys. 12. Wyktadniczy model popytu. Optymalna stawka podatkowa wzglgdem ceny poczatkowej

Optymalna stawka podatkowa jest wigksza, gdy:
o wicksza jest stopa wzrostu wzgledem ceny (mniejsza jest stopa spadu popytu
wzgledem ceny (—a))’;

7 Mniejsza stopa spadku oznacza przechodzenie na coraz wyzej potozone krzywe na rysunku 12.
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e mniejsza jest cena poczatkowa®.

e Przychody podatkowe przy logistycznej zaleznosci popytu od cen
Pochodna przychodu R wzgledem stawki ¢ nie wyraza si¢ tu tak prostymi wzorem
jako poprzednio:

IR _ e | gexp[ %\ 1- e, |+1]. (19)
ot (1-0)°| 1-¢ 1-¢
Optymalna stawka podatkowa jest rozwiazaniem réwnania
ac t
dexp| —2 || l-——ac, |=-1 20
pl ) 11 e o)

wzgledem ¢.
Na rysunku 13 podano kilka przyktadowych przebiegéw optymalnej stopy podatku
wzgledem wspotczynnika a oraz ceny poczatkowej co.

1,0
a duze

. 0,8 - a érednie
£ —3 M ate
©
£ 0,6 -
>
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o
s 0,4 -
x
H
&
» 0,2

0,0

Cena poczatkowa

Rys. 13. Logistyczny model popytu. Optymalna stawka podatkowa wzglgdem ceny poczatkowej

Whioski

1. Dla badanych tu trzech modeli przychodéw podatkowych stawka podatku mak-
symalizujaca wielko$¢ przychodow podatkowych zalezy przede wszystkim od inten-
sywnosci cenowych zmian popytu, wywotanych zmianami podatku. Zwigkszenie skali
wspotczynnikow kierunkowych (elastycznosci cenowej — w przypadku potegowego
modelu popytu, stopy wzrostu — w przypadku wykladniczego modelu popytu, wspot-
czynnika a — w przypadku logistycznego modelu popytu) powoduje ceteris paribus

¥ Obie wiasnosci wida¢ na podstawie bezposredniej analizy wzoru (18). Dodajmy, Ze pochodna
stawki optymalnej wzgledem stopy wzrostu wynosi co/w (co jest dodatnie), gdzie w = (1 — ac,)*; a wzgle-
dem ceny poczatkowej wynosi a/w, co jest ujemne, bo « jest ujemne.
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zmniejszenie sig¢ optymalnej stopy podatkowej. Wynika to z oczywistej okoliczno$ci —
im podatnicy silniej reaguja spadkiem popytu na indukowany wzrostem podatkow
wzrost cen, tym silniej zmniejszaja si¢ wydatki, i w konsekwencji — silniej zmniej-
szaja si¢ wpltywy podatkowe’.

2. Oznacza to, ze budzet moze liczy¢ na efektowne przyrosty przychodéw podat-
kowych w zakresie opodatkowania tylko takich doébr, ktérych intensywno$¢ spadku
wzgledem cen jest bardzo niska.

3. Model przychodéw podatkowych generowany przez potegowy model popytu
wzgledem cen jest swego rodzaju osobliwoscia, gdyz optymalna stawka podatkowa
nie zalezy od poziomu ceny poczatkowej (ceny bez podatku). W przypadku pozosta-
lych tu zbadanych (i dodajmy jeszcze innych nieprzedstawionych w artykule) modeli
przychodow podatkowych stawka optymalna zalezy Natomiast od ceny poczatkowe;j
1 jest to zalezno$¢ negatywna. Im cena poczatkowa jest wigksza, tym optymalna staw-
ka podatku jest nizsza'.

To tez jest zrozumiate. Dla danej stawki podatku kwota podatku bedzie tym wigk-
sza, im cena, od ktoérej naliczany jest podatek, czyli cena poczatkowa, jest wigksza.
Poniewaz podatnik reaguje na kwote dodatkowego wydatku — bo liczy si¢ ze swoim
warunkiem budzetowym, ktéry ma posta¢ kwotowa —wigkszym przyrostom kwot po-
datku wynikajacym z wigkszej podstawy obliczania podatku odpowiada wigc wigksze
ograniczenie popytu.

Bibliografia

[1] BARRO R., Makroekonomia, PWE, 1997.

[2] BEGG C., FISHER S., DORNBUSCH R., Mikroekonomia, PWE, 1998.

[3] CANTO A., LAFFER A., ODOGWU O., The output and emplooyment effects of fiscal poliscy in a classi-
cal model, University of SCA, 1977.

[4] CaNTO A., JOINES D., LAFFER A., Taxation, GNP, and potential GNP, Proceedings of the Business
and Economic Statistics Section, 1978.

5] Elementarne zagadnienia ekonomii (red. R. Milewski), PWN, 1997.

6] FiLirowicz L., Amerykanska ekonomia podazy, Poltext, 1992.

71 LAFFER A., SEYMOUR F., The economics of the tax revolt: A reader; Simon and Schuster, 1978.

8] LAFFER A., Government exactions and revenue deficiencies, Cato Journal, 1981, nr 1.

9] MOSZER M., A Comment on the Laffer model, Cato Journal, 1981, nr 1.

0] NASIOWSKI M., System rynkowy. Podstawy mikro- i makroekonomii, Key Text, 1998.

1] VARIAN H., Mikroekonomia, PWN, 1995.

[

[
[
[
[
[
1
i

° Na rysunkach 12, 13 zwigkszanie skali zmian cenowych skutkuje przesunigciem si¢ krzywych ku
dotowi. Na rysunku 11 wida¢ bezposrednio spadek przychodéw wraz ze wzrostem elastycznosci spadku
popytu.

19 Wida¢ to bezposrednio na rysunkach 12 oraz 13.



Krzywe przychodow z podatkow posrednich ... 43

[12] WANNISKI J., The Mundell-Laffer hypothesis — a new view of the world economy, The Public Inter-
est, 1975, nr 39.
[13] WANNISKI J., Taxes, revenues and the Laffer curve, Public Interest, Winter 1978.

Indirect tax revenue curves-consumer demand models point of view.
Particular case: asymptotic zero demand models

The Laffer curve is undoubtedly the most popular tax revenue curve. Many critics claim that the
Laffer curve does not describe any real economic processes, but only represents an “ideology”.

The author of the present paper shows that the Laffer curve, and, in general, the tax revenue curves,
have a very strong justification and that such curves may be derived from the general assumptions con-
cerning consumer behaviour.

The author presents tax revenue curves derived from three types of functions that show the relation-
ship between demand and price: the power function, exponential function and logistic function. The
author also presents the formulas (derived from these tax revenue curves) that concern the optimal tax
rate.

The article shows that tax revenue curves are only exceptionally similar to the classic (reversed U-
shaped) Laffer curve.

Keywords: tax revenue curve, consumer demand, optimal tax rate, the Laffer curve



